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PTSI TD Isometries

Isométries

1 1. Montrer qu�une isométrie vectorielle du plan conserve les angles non orientés.
2. Montrer qu�une isométrie vectorielle positive du plan conserve les angles orientés qu�une

isométrie vectorielle négative du plan transforme un angle orienté en son opposé.

2 1. Dans un plan vectoriel euclidien soient sD1 et sD2 les symétries orthogonales d�axes

D1 et D2 tels que
�
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�
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Montrer que sD2 � sD1 = r2�, rotation vectorielle d�angle 2�.
2. Montrer que toute rotation vectorielle r� s�écrit d�une in�nité de façons comme composée

sD2 � sD1 de deux symétries axiales, l�une d�entre elle étant arbitraire, l�autre étant dé�nie par�
\D1D2

�
� �

2
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3 Soit E un espace vectoriel euclidien de dimension 3.

1. Soient P1 et P2 deux plans vectoriels distincts de E.
Montrer que P1 \ P2 est une droite vectorielle.
2. Soient sP1 et sP2 les re�exions de plans P1 et P2. Montrer que sP2 � sP1 est une rotation

dont on précisera les éléments caractéristiques.

3. Montrer que toute rotation vectorielle d�axe � se décompose d�une in�nité de façons en
une composée sP2 � sP1 de deux ré�exions par rapport à des plans P1 et P2 contenant �, l�un
des plan étant arbitraire.
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